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CORRIGE

[EXERCICE N°1]

Nous pouvons fournir la figure suivante pour fixer les idées. Nous avons fait apparaitre une
diagonale qui est en I’occurrence la bissectrice des angles DAB et BCD (il ne fallait pas démontrer

ce résultat classique dans le carré). On en déduit immédiatement que I’angle BAC admet pour
mesure 45°.

Onaalors:

Donnees
ABC triangle rectangle en B.

AB=a et BAC=45°

Définition
Cosinus d’un angle aigu dans un triangle rectangle.

Conclusion
cos BAC = 2B
Soit :
c0s45° =2
AC

D’ou: a=ACxcos45° et enfin :

a a
= :—:a)(\/E
cos45° 1

N




Conclusion générale (& connaitre !) :

Dans un carré, la longueur de la diagonale est égale
a la longueur du cété multipliée par la racine carrée de 2.

[EXERCICE N°2|

ABCD est un paralléelogramme.
Le point H est le pied de la hauteur issue du sommet B.
Ondonne: AB=5¢et AH=2.

1. Comme le point H appartient au segment [AD], on a immédiatement : DAB = HAB .

Données
Le triangle ABH est rectangle en H.
AB=5¢et AH=2.

Définition
Cosinus d’un angle aigu dans un triangle rectangle.

Conclusion

cosAAB =21
AB

—

Soit : cosHAB=§=O,4,

D’ol : DAB = HAB = arccos% = arccos0,4 = 66,4°

L angle DAB admet pour mesure exacte arccos0,4 soit environ 66,4°.




2. Le résultat de I’énoncé (BH =+/21) ne suggérait-il pas I’utilisation du théoréme de Pythagore ?

Données
Le triangle ABH est rectangle en H.
AB=5¢et AH=2.

Propriété
Théoréme de Pythagore.

Conclusion
AB? = AH? + HB?

Soit: 5 =2* +HB?, d’ou : HB* =25-4=21.
Finalement, HB étant un nombre positif (distance) : HB =/21.

La distance HB est égale a /21 .

3. Donnees
ABD est un triangle rectangle en B.

Propriété
Les angles aigus d’un triangle rectangle sont complémentaires.

Conclusion

BAD + BDA = 90°
D’ol : DAB = BAD =90°-BDA =90°~BDH.
Données
HBD est un triangle rectangle en B.

Propriété
Les angles aigus d’un triangle rectangle sont complémentaires.

Conclusion

HBD + HDB = 90°

D’ol : HBD = 90°—HDB = 90°— BDH .

Commeona: IZTATB =90°- Iﬁ)\H et I—ﬂB\D =90°- ﬁD\H , on en conclut immédiatement :

DAB = HBD




4. Donnees
HAB est un triangle rectangle en H.
AB=2 et AH=2.

Définition
Cosinus d’un angle aigu dans un triangle rectangle.

Conclusion
coslﬁ:cosl—ﬁ:ﬁzz
AB 5
Données
HBD est un triangle rectangle en H.
HB =/21.
Définition

Cosinus d’un angle aigu dans un triangle rectangle.

Conclusion
cosFBD = B _Y2L
BD BD

Comme ISAT3=I:B\D,ona: COS[TA\B=COSH/B\D,SOH:

V21

2_ya
5 BD

5x+/21 5 o

Le produit en croix donne alors : 2xBD = 5x+/21.D’00 : BD = 5 :Ex

Bngx\/ﬂ

5. On connait AB et on vient de calculer BD ...

Données
Le triangle ABD est rectangle en B.

AB=5 et BngxJﬁ.

Propriété
Théoréme de Pythagore.

Conclusion
AD? = AB? + BD?



Soit :

2
AD? =5° +(g><x/ﬁj =25+gx\/ﬁxgx\/ﬁ

5x5

X

=25+gxgx\/ﬁx\/ﬁ:25+ x21

5X5x21=25+§x21

=25+

2x2
= 25+25x£:25x(1+£]
4 4

25 25x25 257
:25)(—: :—2
4 2x2 2

(5]

On en tire immédiatement :

AD=22

. Notons M(ABCD) I’aire cherchée. [BH] étant la hauteur issue de B, on a immédiatement :

25><\/ﬂ

</ (ABCD) = BHxAsz/Z_lx%: )

On a également : .« (ABCD) =</ (ABD)+ .27 (BCD).
Or, les triangles ABD et BCD sont isométriques et rectangles. 1l vient alors :
</ (ABCD) = .2/ (ABD)+ .2/ (BCD)
=2x .2/ (ABD)
y ABxBD

2
=ABxBD

=2

On a (énoncé) : AB=5 et & la question 4, on a obtenu : BD :gx\/ﬂ .1l vient donc :

5x5x+21  25x+/21
2 2

M(ABCD):ABXBD:5><BD:5xg><\/2_:

25><\/ﬁ
—

L’aire du parallélogramme ABCD est égale a




