Déterminer les primitives de :
f(x)=(3x+2)"

Analyse

La fonction f est de la forme (u(x))4 ol u est une fonction affine ...

Résolution

La fonction f fournie est définie sur 1 =R (il s’agit d’une fonction polyndme de degré 4).
On détermine donc les primitives sur R .

La fonction x — 3x+2 admet comme dérivée la fonction x+— 3.

On peut alors écrire : (3x+ 2)4 = %x3(3x + 2)4 :

Introduisons alors la fonction affine u définie par : u(x)=3x+2.

D’apres ce qui précede, ona: f(x) =%><3(3x+2)4 =%xu '(x)x(u(x))4.

Or, la dérivée de la fonction x — (u (x))5 est la fonction définie par : x+— 5u'(x)(u (x))4.
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On écritalors : f (x) :gxgx5u (x)(u(x)) :EX((U(X)) ) :

La fonction f est donc, a un facteur multiplicatif prées, la dérivée de la fonction x — (3x+ 2)5

5

La fonction f admet donc pour primitive sur R la fonction : x — %(3x + 2)

Finalement, les primitives de la fonction f sont de la forme :

xS (3x+2)° +C
15

ou C est une constante réelle quelcongue.
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Résultat final

Les primitives de la fonction f définie sur R par f (x)=(3x+ 2)4
sont les fonctions F de la forme :

XD—)i(3X+2)5 +C
15

ou C est une constante réelle quelconque.
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