Déterminer :
J‘earcsinxdx

Analyse

Dans cet exercice, c’est I’argument de I’exponentiel qui... géne ! Un changement de variable
simple permet, dans un premier temps, de simplifier rapidement le calcul.

Résolution
Remarque : nous ne ferons apparaitre la constante d’intégration qu’a la fin du calcul.

On cherche les primitives sur un intervalle I inclus dans [-1;1], la fonction x - e ™" étant
définie et continue sur un tel intervalle.
T

Effectuons le changement de variable (qui est de classe & * de arcsin(l) c [_E ; E} dans

I’intervalle 1) :

@:ub> p(u)=x=sinu
Onaalors ¢'(u)=cosu, arcsin(sinu)=u et J'ear“‘”xdx:_[cosu e'du.

Comme cosu = Re(e‘“), il vient :
_[cosu e'du :jRe(e‘“)e“du = Re(je“‘e”du) = Re(_[e(”l)”du)
Or:

J'e(”l)”du - i_e(”l)“ = ﬂ(cosu +isin u)eu
1+i 2

:B(cosu +sin u)e“}LiB(—cosu +sin u)e“}

Dol : fcosue“du = Re(.[e(”l)“du) =%(cosu +sinu)e’.
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C’est-a-dire en revenant a la variable x :

jcosu e'du = %(cosu +sinu)e’ = %(x/l— xX* + x)ea’“‘”X

Finalement :

jearcsinxdxzé(ﬂ_’_X)earcsinx+k

ou k est une constante réelle quelconque.

Résultat final

J’earcsinxdxzé(ﬂ_’_X)earcsinx+k

ou k est une constante réelle quelconque.
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