Déterminer les primitives de la fonction f définie sur R** par :

—5x3+13x2—7x+56
(%)= 2X

Analyse

En « découpant » la fonction f, qui est une fonction rationnelle, on fait apparaitre des
fonctions de référence ...

Résolution
Ona,sur R : f(x)= X" +13x" — 7x+56 =—§X2+EX—Z+§.
2X 2 2 2 X
o . , . A 5, 13 7 N
Ainsi, la fonction f est la somme d’une fonction polyndme ( X — _EX +?X_E) et,aun
facteur multiplicatif pres de la fonction inverse.
L’intégration se fait alors en deux étapes :
o x4 8y T admet comme primitive sur R : X — OBy Ty ;
2 2 2 6 4 2

2 - .
o x»—>—8 admet comme primitive sur R™ : x+— 28Inx.
X

La fonction x — —gx?’ +%X2 —%x+ 28In x est donc une primitive de f sur R*".

Les primitives de la fonction f sur R*" sont donc les fonctions de la forme :

x»—>—§x3+Ex2—Zx+28ln X+k,ol keR
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Résultat final

Les primitive de la fonction f définie sur R*" par :

—5x%+13x? —7x+56
f(x)=
2X
sont les fonctions définies par :

x.—>—§x3+Ex2—zx+28lnx+k ol keR.
6 4 2
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