Soit n un entier naturel non nul.

Calculer les sommes :

Analyse

n

. R n .

On doit penser a lasomme P+ 1 = et connaitre sa valeur : 2". Une des facons les plus

p K ¢ p
k=0

simples d’obtenir ce résultat consiste a choisir a=b =1 dans la formule du bindme de Newton :

n(n i . .
(a+b)n = Z(kjakb”k . Cette démarche donne une piste pour obtenir une autre relation simple
k=0
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Résolution

Avec a=-1 et b=1, on obtient : ((—1)+1)n =0= 3 (EJ(—l)k x1"* :i[nJ(—l)k , SOit :
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On dispose donc des deux relations: P+1=2"et P-1=0.
On obtient alors immédiatement : P—1 =2"",

Résultat final
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