Soit n un entier naturel.

Montrer que pour tout entier naturel N supérieur an, on a :

o0

Analyse

Essayer une récurrence semble assez « naturel »...

Résolution
Soit n un entier naturel fixé.
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L’égalité est donc vraieaurang N =n.

Soit maintenant N un entier naturel supérieur ou égal a n quelconque fixé.
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On suppose que I'on a : Z[njz( +1j et on veut montrer : Z( ]:[(N +1)+1]:( " J
k=n
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hypothése relation
Nz+l k i k N +1 \derecurrence [ N +1 N +1\dePascal [ N + 2
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L’égalité est donc vraie au rang N +1.

Ona:

Comme la propriété est initialisée au rang N =n et héréditaire, elle est vraie pour tout N
supérieur ou égal an.
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Résultat final

Pour tout entier naturel n et tout entier naturel N supérieur ou égal an :
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En guise de complément, nous fournissons ci-dessous une partie du triangle de Pascal et deux
sommes correspondant respectivementa (n, N)=(2,5) et (n,N)=(4,6).
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