Etudier la converge et calculer la somme de la série de terme géneral :
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Analyse

On montre facilement que le terme général de cette série est de signe constant.

Ensuite, un équivalent du terme général permet de conclure quant a la convergence.

Enfin, on simplifie I’expression d’une somme partielle quelconque pour pouvoir en calculer la
limite.

Résolution

Notons, dans un premier temps, que le terme u, est defini pour tout entier naturel n supérieur

n n
On en déduit que la série considérée est une série a termes strictement négatifs.

a 2. On a, pour un tel entier : 1—% <1 et, defait: In (1—%) <0.

T o 1 1 - 1 -
On a immédiatement I’équivalence : In(l——} ~——.0r, la série Z—Z est une série de
n

n2 oo n2 '

Riemann convergente. Il en va donc de méme pour la série Z(——z et, ensuite, pour la série
n

ZIn(l—n—lzj.
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.. h+1 . n 1 . .
Comme : lim ——==lim _:E’ on a immédiatement :
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Résultat final

La série ZIn(l—izj convergeet: »_In
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