Déterminer la suite (uy,) solution de :

2, -2,y +1=

Déterminer alors, pour la solution obtenue : nIlrpooun.

Analyse

On commence par se ramener a une forme d’équation classique : il convient alors de
déterminer la solution générale de I’équation sans second membre et une suite particuliére de
I’équation compleéte.

Résolution

On a immédiatement :

Commencons par déterminer les solutions de I’équation :

u,-u,,=0

n

Onveut: VneN, u, =u,,.
Il s’agit donc des suites constantes : Vne N, u, =K.

On cherche ensuite une solution particuliere de I’équation : u, —u, ; =——+——.

On peut d’abord rechercher une solution particuliere de I’équation : u, —u, , = —5 puis, une

. . A 11
solution particuliere de I’equation u, —u,_, =53
Une solution particuliére (v,) de I’équation u, —u,, = -5 est une suite arithmétique de

raison —%. Avec un premier terme nul, on obtient : YneN,v, = —2.
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Au regard de la forme du second membre (suite géométrique) de I’équation u, —u, , = o7 et

de ses coefficients (1 et —1 sont tels que 1x%—1¢ 0), on cherche une suite géométrique de

A . . o . W,
méme raison comme solution particuliere. Soit : w, B

. . . . 11 . .
La suite (w, ) est solution de I’équation u, —u,_, = o7 si, et seulement si, on a pour tout

. W, W, 11
entier naturel n non nul : 3—;’— 3n(—)1 =o3

D’ou, en multipliant par 3" : —2w, :%. Soit: w, = —%.

Finalement : w, =—£xi.
4 3

Une solution particuliére de I’équation proposée est donc la suite de terme général :

n 1 1
X

Conclusion :

S 1 11 o .
L’équation u, —u,_, :_§+§3_” admet pour solution générale tout suite (u, ) de la forme :

n 11
U, =K————X—
" 2 4 3
Onveutuozg.
4
Or,pournzo,ona:u0=k—9—1xi0:k—1.
2 4 3 4

On en tire : k—izg. D’ou: k =1.
4 4

Finalement, la solution de I’équation proposée est la suite (u, ) définie par :

La suite géométrique (w, ) ayant une raison positive strictement inférieure & 1, sa limite vaut
0: limw, =0.

n—+o00

N—-+c0

. . Lo . n
Par ailleurs, on a immédiatement : lim (1——) =—0,
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Finalement :
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