On considere deux suites (u,) et (v,) telles que, pour tout entier
naturel n, on ait :

0<u,<1
0<v,<1
nI—iH]oo(unVn):l

Que peut-on dire des suites (uy,) et (v,) ?

Analyse

« Evidemment », on ne sait rien de la convergence éventuelle des suites considérées ... En
revanche, les inégalités fournies constituent des aides trés précieuses et doivent nous conduire
a essayer d’encadrer u, et v, .

Résolution

Comme tous les termes de la suite (u, ) sont positifs, on a, pour tout entier naturel n :

0<v,£1=0<u,v, <u,

Comme la suite (u,) est majorée par 1, il vient :

vneN,uyv, <u, <1

Comme lim (u,v,) =1, le théoréme des gendarmes nous permet de conclure :

N—+o0

limu, =1

nN—+co

De facon similaire, on montre que I’on a :

limv, =1

n—-+%




Résultat final

Si les suites (u, ) et (v,) Vérifient :

alors, on a:

O<u, <1
0<y, <1

lim (u,v,)=1

nN—+o0

limu,=limv, =1

n—+00 n—+oo
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