Déterminer :

- L 2x110-5"
Jim (5" +3x0,7"=7") et lim —= oo

Analyse

Chacune des suites correspond & une expression faisant intervenir des opérations simples sur
des suites géomeétriques. On doit donc analyser ces expressions en s’attachant aux raisons des
suites géométriques.

Résolution

> lim (5"+3x0,7"-7")
Trois suites geométriques interviennent dans I’expression proposée/ Il s’agit des suites : (5”) :
(3x0,7") et (-7").

Comme 0,7 appartient & I"intervalle ]-1;+1[, on aimmédiatement lim 3x0,7" =0.

n—+o0

Par ailleurs, 5 et 7 étant strictement supérieursa 1,ona: lim5" = lim 7" = +o0.

n—+0o nN—+o0

En définitive, nous avons affaire & une forme indéterminée du type « oo —oo ».

La plus grande raison étant 7, on a, pour tout entier naturel n :
5" 7" =7"x 5——l =7"x (Ej -1
7" 7

Comme % appartient a I’intervalle ]—1; +1[, on a immédiatement : lim (E) =0.

nN—+0o 7

n—>+w0 7

On en déduit (addition) : lim [(ﬁj —1] =-1.
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Finalement :

lim (E) =1 |=-1 | mutiplication 5 n
ool \ 7 = lim7"x (—j —1 | =—00| addition 5)"

I e 7 = lim|7"%||=| -1|+3x0,7" |=—o0
lim 7" = +o0 N—>-+0 7

lim3x0,7"=0

n—-+o

lim (5n +3><0,7n—7n)=—oo

N—-+c0

S lim 2x11"-5
noto —12x 3" —5x 7"

On note que toutes les raisons des suites géométriques apparaissant dans I’expression
proposée sont strictement supérieures a 1.

Pour tout entier naturel n :
2x11" -5"=2x11" x| 1— 5 =2x11"x 1—1>< E
2x11" 2 \11

—12x3"—5x7" =-5x7"x ~12x3 +1|=-5x7"x E>< E +1
—5x7" 5 7

Et:

Ainsi, pour tout entier naturel n :

2x11" x 1—1x(5) ) 1—1>< £l n
2x11"-5" 2 \11 __gx(gj 2\

—12x3"—5x7" ") 57 "

—5x7">{152><(§j +1] ].2)((3) +1

5 \7

5 . N . 1
Comme 1 et % appartiennent a Iintervalle |-1; +1[, on a immédiatement :

nN—+0

On en déduit (addition) : lim 1—1{2) =1let lim Ex(ﬁ) +1|=1.
2 \11 5 \7
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11 , o . (11Y :
Comme E est strictement supérieura 1, ona: lim (7) =+o0 pUIS
n—+oo

Finalement :

lim

-+
n~>+oo[ 2 11
3

. 12 (
lim| =x| =
nN—+w 5 7

5

B

1

division

n—+owo

n—>+ng 3) 1
5 \7

(3
2 \11) _

47)--

multiplication

=

lim| -—=

nN—+oo

2
5

{

1
=

1

)z
x
12

{

3

5

j+1
7

2
—Zx
&
2x11"-5"

lim =
no+eo —12x 3" —5x 7"
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