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On rappelle que I'ona 1+ 5+ 5+...4++ Inn+7/+o(1) ou y estla

1 1
2 3
constante d’Euler.

Soit k un entier naturel non nul.

Etudier la nature de la suite Lw&kjj définie par :

1, .11 1 1

1.1 .
vnel w = T T k2 T

Analyse

On s’efforce bien sOr d’utiliser le résultat classique fourni en début d’énoncé...

Résolution

Pour tout entier naturel non nul n, on a:
1 1 1 1 1
vt

11 1 11 1 1 1 1
=2 1+—+—+...+—]—(1+—+—+...+—+ + +...+—2j
2 3 2 3 kn kn+1 kn+1 n

=2(In(kn)+y +0(1))~(In(n*) + 7 +0(1))
=2In(K) +20a{) + 2y —20atA) -y +0(1)

=2In(k)+y+0(1)

On en deéduit immédiatement que la suite ( wk )) converge et admet pour limite 2In(k)+y .

Résultat

vk e N7, lim 1+1+l+...+i—i—i—...—i2 =2In(k)+y
n—>-+0 2 3 kn kn+1 kn+1 n
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