Soit & une ellipse de foyer F et de directrice & .
Soit M un point de & n’appartenant pas a I’axe focal et .7~ la
tangentea & en M. .9~ coupe & enT.

Montrer que le triangle MFT est rectangle.

Analyse

Un autre résultat classique relatif a I’ellipse que I’on peut rapidement établir en travaillant
avec les coordonnées cartésiennes.

Résolution

Soit M(X,;Y,) un pointde & et soit classiquement le repére orthonormé tel que I’équation
cartésienne de & soit :

y?
le

Q’N| >,

Latangente & & en M(X, ;Y,) admet alors pour équation :

YO
1
by

2
On peut considérer F(—c;0) associé a la directrice 7 d’équation x = 2 on dispose
C

ainsi directement de I’abscisse du point T.
2

a
Son ordonnée est alors obtenue en remplacant x par —— dans I’équation —x+ g‘) y=1:
c a’

2
Soit: — yoy 1©y—b(+§j.
c b’

2 2 2 2
Onadonc: T(—a— b—(1+§D puis : FT(—a—+c;b—(1+ﬁD.
C Y C c Yo C

Or FM(X,+C; ) -
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Il vient donc :

— a’ b?(, X,
FTAM =| -2 D14t
[ ; +cjx(x0+c)+y ( + ijyo

0

a’ 2 2 2 2 X
——+C |X, +(—a°+c”)+b"+b" =
L fur(ca oot

=%(—a2+cz+b2)x0+(—a2+cz+b2)

(a2, 02 m2)o| Ko
=(-a’+c*+b )x(c‘)ﬂJ

Or, pour I’ellipse, on a classiquement : ¢ = a2 —b?. On en déduit : FT.FM =0.
Les droites (FT) et (FM) sont donc perpendiculaires : le triangle MFT est rectangle en F.

Remarque : on obtiendra exactement le méme résultat en raisonnant avec le foyer F'(c;0) de

2
. . - , a . .
directrice associée & ': x =— (cf. la figure ci-dessous.
c
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