Soit T la transformation du plan complexe qui a tout point M d’affixe

z associe le point M' d’affixe z'=%z+8i.

Montrer que T admet un unique point invariant, noté Q, et la
caracteriser.

Analyse

Un exercice tres classique ... L’invariance se traduit par I’égalité des affixes. Ensuite, on
cherche a exprimer z'—w en fonction de z— (@ désignant I’affixe du point invariant).

Résolution

Un point M d’affixe z du plan complexe est invariant par la transformation T si, et seulement
si,ona: z'=z.

Onaalors:

1'=1&

lz+8i=z<:>
5
8i=ﬂzc>
5

z:§x8i<:>
4

z=10i

La transformation T admet comme unique point invariant le point Q d’affixe 10i .




Onaalors:
z':lz+8ic>
5
R | . .
z—10|=gz+8|—10|<:>
z'—1Oi=12—2i<:>
5
S | .
z—10|:g(z—10|)

On obtient une égalité de la forme z'-w =k (z-w) qui nous permet d’identifier I’'hnomothétie

de centre Q d’affixe 10i et de rapport %

La transformation T est I’homothétie de centre Q d’affixe 10i et de rapport %
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