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Rappel des définitions et propriétés de d’arithmétique

Tous les nombres mentionnés sont entiers naturels (la plupart des définitions et propriétés s’étendent g=aux

entiers relatifs).
. . .. . n )
Diviseur : d (non nul) est un diviseur de n si E est entier.

Diviseur commun : d (non nul) est un diviseur commun a n et n’ si ¢’est un diviseur de n et de n’ (!).

PGCD : Le PGCD de deux nombres n et m est le plus grand diviseur commun a ces deux nombres (!).

On note PGCD(n ; m).

PPCM : Le PPCM de deux nombres est le plus petit multiple positif commun de ces deux nombres (!).

On note PPCM(n ; m).

Nombres premiers entre eux : Deux nombres sont premiers entre eux si leur PGCD est 1.

Nombre premier : Un nombre est premier s’il posseéde exactement deux diviseurs : 1 et lui-méme.

Remarques : 'Tout nombre est divisible par 1 et lui-méme.

1 n’est pas premier (il n’a qu’un seul diviseur : 1)

Théoreme fondamental de arithmétique :

Tout nombre entier supérieur ou égal a 2 se décompose de facon unique
(a ’ordre pres) en produit de nombres premiers.
Autrement dit : V N € IN\{O ; 1},
N=p/"p,..p/"
avec p; < p, < ... < pr premiers et uniques et n, n,, ..., n, entiers et uniques.

Lespi(i=1;2;...;r)sont appelés facteurs premiers de N.

Division euclidienne : n et m sont deux entiers, m non nul.

I1 existe un unique couple (q ; r) d’entiers tels que n = qm +r avec 0 <r < m.

q est le quotient, r et le reste de la division euclidienne de n par m.

Complément

Théoreme de Gauss : a, b et ¢ sont trois entiers non nuls.

Si a divise bc et a et b sont premiers entre eux alors a divise c.



