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- Racine nieme

Définition propriéte

Soit a un réel positif et n un entier naturel supérieur ou égal a 2.

Il existe un unique réel positif, noté « ¥a », qui, élevé a la puissance n, donne a. On I’appelle
« la racine nieme de a ».

Remarques :
e Pour n=2, on retrouve la définition classique (celle du college !) de la racine carrée ;

e Pour tout entier n supérieur ou égale a 2,on a:

Jo=0et ¥1=1

Propriété

Soit a un réel positif et n un entier naturel supérieur ou égal a 2.

Q/5=a%

1
En posant, par convention : 0" =0, on étend cette propriété a R, .

La fonction racine nieme
Avec la convention précédente, on considére la fonction f définie sur R, par:

en six=0

1 [0 six=0
fooxes f(x)=Ux=x"=1
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Ona:

lim f,(x)=+o0 ;

X—>+0

e Lafonction f_ estcontinuesur R, ;

e Lafonction f, eststrictement croissante sur R, ;

- ;s = * * 1 1_1
e Lafonction f, estdérivable sur R} etona: vxeR',f (x)==x" ;
n

+!''n

e Lacourbe représentative de la fonction f, admet une demi-tangente verticale a
I’origine.

De la définition de la racine niéme, on tire également que dans un repere orthonormal les
courbes représentatives des fonctions x> x" et f_ sont symétriques par rapport a la

premiére bissectrice (cf. la figure ci-dessous).
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Complement

Définition

Soit a un réel négatif et n un entier naturel impair supérieur ou égal a 3.

Il existe un unique réel négatif, noté « ¥a », qui, élevé a la puissance n, donne a. On
I’appelle « la racine nieme de a ».

Remarque :

Cette extension de la définition fournie au début de ce document découle du fait que

I’équation a = x" admet, lorsque n est impair, une solution unique pour tout a réel (c’est
encore le théoreme des valeurs intermédiaires qui nous permet de conclure de la sorte).
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