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1. On suppose dans un premier temps que ( )f a  et 
2

a bf +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 sont de signes contraires. On en 

déduit alors, d’après le théorème des valeurs intermédiaires, que la fonction f s’annule entre 

a et 
2

a b+ . Or, comme cette fonction s’annule une seule fois dans ] [;a b  pour x α= , on en 

déduit immédiatement : ;
2

a baα +⎤ ⎡∈⎥ ⎢⎦ ⎣
. 

 

Si, en revanche, ( )f a  et 
2

a bf +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 sont de même signe, la fonction f garde un signe 

constant sur l’intervalle ;
2

a ba +⎤ ⎡
⎥ ⎢⎦ ⎣

 (on peut raisonner par l’absurde : si la fonction f 

s’annulait sur cet intervalle, ( )f a  et 
2

a bf +⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 ne seraient pas de même signe ; ou 

directement : si on a, par exemple, ( )0
2

a bf a f +⎛ ⎞< < ⎜ ⎟
⎝ ⎠

 (f est donc supposée strictement 

croissante) alors, pour tout réel x compris entre a et 
2

a b+  : ( ) ( )0
2

a bf a f x f +⎛ ⎞< < ⎜ ⎟
⎝ ⎠

). Le 

réel a appartient donc cette fois à l’intervalle : ;
2

a b b+⎤ ⎡
⎥ ⎢⎦ ⎣

. 

 
Finalement : 
 

Si ( ) 0
2

a bf a f +⎛ ⎞× <⎜ ⎟
⎝ ⎠

, alors ;
2

a baα +⎤ ⎡∈⎥ ⎢⎦ ⎣
. 

Si ( ) 0
2

a bf a f +⎛ ⎞× >⎜ ⎟
⎝ ⎠

, alors ;
2

a b bα +⎤ ⎡∈⎥ ⎢⎦ ⎣
. 

 
 

2. On a ici : 2a = − , 1b = −  et ( ) ( )2 1,5 0f f− × − < . D’après la question précédente, on en 

déduit ;
2

a baα +⎤ ⎡∈⎥ ⎢⎦ ⎣
, soit ici : ] [2 ; 1,5α ∈ − − . 

On a donc : 
 

2 1,5α− < < −  



 
On a maintenant : 2a = − , 1,5b = −  et ( ) ( )2 1,75 0f f− × − > . D’après la question 

précédente, on en déduit : ;
2

a b bα +⎤ ⎡∈⎥ ⎢⎦ ⎣
, soit ici : ] [1,75 ; 1,5α ∈ − − . 

 
1,75 1,5α− < < −  

 
 

3. On reproduit la feuille de calcul tel que suggéré mais nous rajoutons (cf. la remarque dans la 
marge de votre livre) une colonne donnant la valeur de b a−  : 
 

 
 
 
Pour obtenir la valeur de n à partir de laquelle l’amplitude de l’encadrement a bα< <  est 
inférieure à 610− , on copie-colle la dernière ligne autant de fois que nécessaire (bien sûr, on 
peut la copier-coller plusieurs fois en une seule manipulation …). 
 
On obtient : 21n =  (cf. la capture d’écran page suivante). 
 



 

 
 


